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XI. OSZTALY

1. feladat. Legyen A € M5(R) egy invertalhaté méatrix, amelyre teljesiil, hogy
det(A+ A1) +det(A — A1) = 4.

[gazold, hogy
det(A+ A™1) = (Tr(A))?,

ahol Tr(A) az A métrix fédtléjaban &allé elemek Osszege.

2. feladat. Legyen (z,,),>1 egy valds szamokbdl all6 sorozat, amelyre x,zo € (0,1)
és
Tpyo = [Ei *Tp41 — JZZ +1,
minden n € N* esetén.
a) Igazold, hogy lim xyxs...x, = 0.
n—oo

b) Szdmold ki a lim v/n - 2125 ...z, hatérértéket!

n—od .
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3. feladat. Adott egy n > 2 természetes szam. Hatarozd meg az Osszes olyan
M € M,,(C) méatrixot, amelyre teljesiil, hogy ha az A, B € M,,(C) métrixokra AB = M,
akkor BA = M.

4. feladat. Legyen f : [0, 1] — R egy folytonos és nem konstans fiiggvény. Ertelmezziik
a g:Im(f) — R fliggvényt a kovetkezdképpen:

g(y) = inf{z € [0,1] | f(z) = y}, minden y € Im(f) esetén,

ahol Im(f) = {f(z) | = € [0, 1]}. Igazold, hogy a g fiiggvény akkor és csak akkor folytonos,
ha létezik olyan a € (0,1], amelyre f szigorian monoton a [0,a] intervallumon, és

Im(f) = f([0, a]).

Munkaidé 3 ora.
Minden feladatra legfeljebb 22,5 pont szerezhetd.



